Medusoban poloZaj dviju kruznica, odnos pravca i kruZnice

1) Nacrtaj dvije kruznice k1 (S1, 11 = 4 cm) i k,(S,, r, = 15 mm), koje:
a) se dodiruju izvana, ¢) se sijeku,

b) nemaju zajednickih tocaka, d) se dodiruju iznutra.

2) Zadane su kruznice polumjera duljine 7 ¢m 1 3 cm, a njihova su srediSta udaljena 3 cm.
U kakvom su polozaju te kruznice?

3) Sredista S; i S> kruZnica k,(S;, 1 =45mm) i k,(S,, r» = 35 mm) udaljena su 9 cm.
Koliko zajednickih toaka imaju te kruznice?

4) Sredista S; 1 S> kruznica k,(S;, 11 =5cm) 1 k,(S,, 1, = 3 ¢cm) udaljena su 2 cm.
Koliko zajednickih toaka imaju te kruznice?

5) Sredista S; 1 S kruznica k,(S;,71 = 35 mm) i k,(S,, 7, = 6 cm) udaljena su 4 cm.
U kakvom su polozaju te kruznice?

6) Zadane su kruznice polumjera duljine 5 ¢m 14 c¢m, a njihova su sredista udaljena 9 cm.
U kakvom su polozaju te kruznice? Koliko imaju zajednickih tocaka?

NAPOMENA: Samo se 1.zadatak crta, zadatci od 2. do 6. rjeSavaju se racunski (bez crtanja).

7) Nacrtaj kruznicu k (S, 2 cm) i toc¢ku A € k. Konstruiraj tangentu kruznice koja prolazi to¢kom A.

8) Nacrtaj kruznicu £ (S, 35 mm) te odaberi tocke 4 1 B na toj kruznici.
Konstruiraj tangente kruznice s diraliStima u tockama 4 1 B.

9) Nacrtaj pravac p 1 izvan njega odaberi tocku S.
Konstruiraj kruznicu sa srediStem u tocki S kojoj je pravac p tangenata.

10) Nacrtaj tangente kruZnice k koje su usporedne sa zadanim pravcem p.

11) Pravac koji dira kruZnicu u jednoj tocki naziva se kruznice.

Tocka u kojoj pravac dira kruznicu naziva se

12) Tangenta kruznice OKOMITA JE / PARALELNA JE na polumjer kruznice. (ZaokruZzi to¢an odgovor)

13) Pravac koji sijece kruznicu u dvjema razli¢itim to¢kama naziva se kruZnice.

14) Kako se zove dio sekante koji lezi unutar kruga?




Vjerojatnost slu¢ajnog dogadaja

1) Bacena je igracka kockica. Koja je vjerojatnost sljede¢ih dogadaja:

a) pao je broj 3 b) pao je broj 12 ¢) pao je broj veci od 1 & b £
d) pao je visekratnik broja 3 e) pao je slozen broj f) pao je jednoznamenkasti broj N &
2) U kosari se nalaze 15 plavih, 9 crvenih, 8 ljubicastih i 18 zelenih lopti.

Kolika je vjerojatnost (izraZena u postotku) da izvuc¢ena loptica bude:

a) crvena, b) plava ili ljubicasta, ¢) crna?

3) Vjerojatnost da se pobijedi u igri je % , koja je vjerojatnost da se izgubi u igri?
4) Kako se naziva dogadaj ¢ija je vjerojatnost 0?
5) Kako se naziva dogadaj ¢ija je vjerojatnost 1?
6) Snop karata sadrzi 52 karte u Cetiri boje: karo, herc, pik i tref.

Svaka boja ima po 13 karata. A A/ 4 4

Koja je vjerojatnost da izvucena karta: ey
a) bude pik? b) bude karo ili tref? ¢) bude decko? d) bude trefov as?

7) Na svaki listi¢ upisano je po jedno slovo rije¢i VEROJATNOST.
Kolika je vjerojatnost (u postotku) da je izvucen listi¢ na kojemu je samoglasnik?

Jednostavni kamatni rac¢un

1) Lana je u banci polozila 6 000 € na Stednju.
Koliki ¢e iznos Lana dobiti nakon 5 godina uz godi$nju kamatnu stopu od 8 %?

2) Na koji je rok otplate Ivan uzeo kredit od 56 000 € uz godiSnju kamatnu stopu od 3.6 %
ako je banci vratio iznos od 61 544 €?

3) Gospodin Maji¢ na racunu ima 41 000 € 1 za taj je iznos nakon Cetiri godine Stednje primio 3 280 € kamata.
Koja mu je kamatna stopa za Stednju?

4) Koliko treba uloziti u banku da se nakon 4 godine dobije kamata od 200 € uz kamatnu stopu 2 %?
5) Uz koliku kamatnu stopu ulog od 4 000 € nakon 15 mjeseci naraste na 4 175 €?
6) Koje je vrijeme potrebno da glavnica od 1 200 € uz godiSnju kamatnu stopu od 1.5 € donese kamate 180 €?

7) Kolike se kamate moraju vratiti ako je uzet kredit od 11 500 € na vrijeme od 36 mjeseci
uz godiSnju kamatnu stopu od 6 %?



RjeSenja:

Medusoban poloZaj dviju kruZnica, odnos pravca i kruznice

1) Nacrtaj dvije kruznice k,(Sy, 1 =4 cm) i k,(S,, r, = 15 mm), koje:

a) se dodiruju izvana

= udaljenost srediSta mora biti
JEDNAKA zbroju radijusa

= |5152| - 55 cm [T‘l + rz = 5.5 Cm]

ky

ks

|SISQ| =5.6 cm

b) nemaju zajednickih tocaka

= udaljenost srediSta mora biti
VECA od zbroju radijusa

= |5,5,| > 5.5cm

ky

ko

51

S,

|5182| > b5 cm

¢) se sijeku

= udaljenost srediSta mora biti
MANJA od zbroja 1 VECA od razlike radijusa

=>nrn+nrn=55cm te ,—1r,=25cm

= udaljenost srediSta mora biti izmedu 5.5 cm 12.5 cm

|8'182| < b.b em

[51S52| > 2.5 em

d) se dodiruju iznutra

= udaljenost srediSta mora biti
JEDNAKA razlici radijusa

= |5152| — 25 cm

[T1 - TZ = 25 Cm]

ky

|S]_Sg| =25em



2) Zadane su kruznice polumjera duljine 7 ¢m 1 3 cm, a njihova su srediSta udalj en
U kakvom su polozaju te kruznice?

zbroj radijusa: rn+ rn=10cm » |S1S,| je manja od razlike

razlika radijusa: n—r=4cm » KruZnice su jedna unutar druge.

3) Sredista S; i S> kruznica k,(S;, 1 =45mm) i k,(S,, r» = 35 mm) udaljena s
Koliko zajednickih to¢aka imaju te kruznice?
zbroj radijusa: rn+ rn=8cm > |5,5,| je veéa od zbroja
» kruZnice su razdvojene

» Kruznice nemaju zajednickih tocaka.

4) Sredista Sy i S; kruznica ky(Sy, 1y = 5em) i ky(Sy, 7, = 3 cm) udaljena su@ em)
Koliko zajednickih to¢aka imaju te kruznice?
zbroj radijusa: rn+ 1, =8cm » |S1S5,| je jednaka razlici
razlika radijusa: rn—Tr,=2cm » kruZnice se dodiruju iznutra

» KruZnice imaju jednu zajednicku tocCku.
5) Sredista S; 1 S> kruznica k;(S1,11 = 35 mm) i k,(S,, 1, = 6 cm) udaljena s
U kakvom su polozaju te kruznice?

zbroj radijusa: rn+ r,=95cm > |5,5,| je izmedu zbroja i razlike

razlika radijusa: rn—1r,=25cm » KruZnice se sijeku u dvije tocke.

6) Zadane su kruznice polumjera duljine 5 ¢m 1 4 c¢m, a njihova su sredista udalj en
U kakvom su poloZaju te kruznice? Koliko imaju zajednickih tocaka?

zbroj radijusa: rn+ 1rn=9cm » |S1S,| je jednaka zbroju
» KruZnice se dodiruju izvana.

» KruZnice imaju jednu zajednicku tocku.
7) Nacrtaj kruznicu k& (S, 2 cm) i to¢ku A € k. Konstruiraj tangentu kruznice koja prolazi to¢kom A.

» odaberemo tocku 4 na kruznici

» nacrtamo polupravac S4

» nacrtamo (konstruiramo) okomicu na S4 u tocki 4

= tangenta t




8) Nacrtaj kruznicu & (S, 35 mm) te odaberi toCke A 1 B na toj kruznici.
Konstruiraj tangente kruznice s diraliStima u tockama 4 i B.

Analogno kao u prethodnom zadatku,
k samo konstruiramo dvije tangente.

» odaberemo tocku A na KruZznici
» nacrtamo polumjer SA
» nacrtamo okomicu na SA u to¢ki 4 = tangenta t;
ty
t2
» odaberemo tocku B na Kruznici
» nacrtamo polumjer SB

» nacrtamo okomicu na SB u tocki B = tangenta t,
9) Nacrtaj pravac p i izvan njega odaberi toc¢ku S.
Konstruiraj kruznicu sa srediStem u tocki S kojoj je pravac p tangenata.

» okomica na pravac p kroz toc¢ku S'sijecCe
kruzZnicu k u tocki D (diralistu)

> k (S, |SD)), tj. nacrtamo kruznicu sa srediStem u tocki S
duljine polumjera |SD|

» okomica na pravac p sijece kruZnicu £ u dvjema tockama D, i D,
» okomica na pravac p (ili pravac D;D,) u tocki D; = tangenta t;

» okomica na pravac p (ili pravac D;D,) u tocki D, = tangenta t,

11) Pravac koji dira kruznicu u jednoj tocki naziva se tangenta kruZnice.

Tocka u kojoj pravac dira kruznicu naziva se diraliSte

12) Tangenta kruznice OKOMITA JE | PARALELNA JE na polumjer kruznice. (Zaokruzi togan odgovor)

sekanta

13) Pravac koji sijece kruznicu u dvjema razli¢itim tockama naziva se kruznice.

14) Kako se zove dio sekante koji lezi unutar kruga? Tetiva.




Vjerojatnost slu¢ajnog dogadaja

1) Bacena je igracka kockica. Koja je vjerojatnost sljede¢ih dogadaja:

a) pao je broj 3 b) pao je broj 12 ¢) pao je broj veci od 1 ..
d) pao je visekratnik broja 3 e) pao je slozen broj f) pao je jednoznamenkasti broj L
a) A= {pao je broj 3} (Zelimo) b) A4 = {pao je broj 12} (Zelimo)
Al =1 |A|=0 = na kockici nema broja 12
B={paojebroj1,2,3,4,5ili 6} (sviishodi) B={paojebroj1,2,3,4,5ili 6}
|B| =6 |B| =6
P(A) = % P(A) = g =0 [nemogu¢ dogadayj]
¢) A= {paojebroj2,3,4,5ili 6} d) A4 = {pao je broj 3 ili 6}
|4l =5 |A| =2
B={paojebrojl,2,3,4,5ili 6} B={paojebroj 1,2, 3,4,5ili 6}
|B| =6 |IB|=6
5 2 1
P(A)—g P(A)—g—g
e) A= {paojebroj2,4ili6} f) A= {paojebrojl,2,3,4,5ili6}
1Al =3 |A| =6
B={paojebroj1,2,3,4,5ili 6} B={paojebroj1,2,3,4,5ili 6}
|B| =6 |B| =6

P(A) = % = % P(A) = g =1 [siguran dogadaj]




2) U kosari se nalaze 15 plavih, 9 crvenih, 8 ljubicastih i 18 zelenih lopti.

Kolika je vjerojatnost (izraZena u postotku) da izvucena loptica bude:

a) crvena, b) plava ili ljubicasta,
A = {izvucena je crvena lopta} A = {izvucena je P ili LJ lopta} A = {izvucena je crna lopta}
|A| =9 |A] =23 |A| =0
B = {izvucena je lopta} B = {izvucena je lopta} B = {izvucena je lopta}
|B| =50 |B| =50 |B| =50
9 18 23 _ 46 0
P(A)_E_E_lg% P(A)—ﬁ—m—é%% P(A)—E—O%
3) Vjerojatnost da se pobijedi u igri je % , koja je vjerojatnost da se izgubi u igri? 10

4) Kako se naziva dogadaj ¢ija je vjerojatnost 0? Nemogu¢ dogadaj.

5) Kako se naziva dogadaj ¢ija je vjerojatnost 1? Siguran dogadaj.

6) Snop karata sadrzi 52 karte u Cetiri boje: karo, herc, pik i tref.

Svaka boja ima po 13 karata. A A/ 4 4
‘e

Koja je vjerojatnost da izvucena karta:

a) bude pik? b) bude karo ili tref? ¢) bude decko? d) bude trefov as?
a) A = {izvucen je pik} b) 4 = {izvucen je tref ili karo}
|A| =13 (13 karata po boji) |A| =26 (13+13)
B = {izvucena je karta} B = {izvulena je karta}
|B| =52 |B| =52
13 26
P(A) =2 P(A) =
1 1
P(A) = P(A) =




¢) A= {izvucen je deCko} d) A4 = {izvucen je trefov as}

|A] =4 (po 1 de¢ko u svakoj boji) |A] =1 (samo je jedan as u boji tref)
B = {izvucena je karta} B = {izvucena je karta}
|B| =52 |B| =52
4 1
P(A) = P(A) =
1
P(A) =

7) Na svaki listi¢ upisano je po jedno slovo rije¢i VEROJATNOST.
Kolika je vjerojatnost (u postotku) da je izvucen listi¢ na kojemu je samoglasnik?

[VA[GA(ED [RA(oD [TA(aD [TA[NA(ORP[sA [TA

A = {izvucen je listi¢ sa samoglasnikom} P(A4) = %
1
4| =4 P(4) =3
= P(4)=0.3333

B = {izvucen je listi¢ sa slovom}
|B|=12 P(A) = 33 %




Jednostavni kamatni ra¢un
k=s-g-t
1) Lana je u banci polozila 6 000 € na Stednju.
Koliki ¢e iznos Lana dobiti nakon 5 godina uz godi$nju kamatnu stopu od 8 %?
g=6000¢€
t=15god
s=8%
k=7
k=s-g-t
__8 . 60 ,
k= 00 6000 5
k=2400¢€ Nakon 5 godina Lana ¢e dobiti 2 400 €.

2) Na koji je rok otplate Ivan uzeo kredit od 56 000 € uz godiSnju kamatnu stopu od 3.6 %
ako je banci vratio iznos od 61 544 €?

g=56000€
s=3.6%
k=5544€ [k=061 544 —56 000] :
t="? R Zgodine=3 mjeseca
s-g-t=k zgodine:9mjeseci
36 _
ﬁ-560)9(0-t—5544

36 - 56 t=5544 /: (36 - 56)

5544 1541
36,564

t= 2% godine ———— Ivan je uzeo kredit na rok otplate 2 godine i 9 mjeseci.

3) Gospodin Maji¢ na rac¢unu ima 41 000 € i za taj je iznos nakon Cetiri godine Stednje primio 3 280 € kamata.
Koja mu je kamatna stopa za Stednju?

g=41000€
t=4god
k=3280 €
s=7?

s g-t=k
s-41000-4=3280 /:41000-4
_ 3/2/81582

ST 41006 - £,

§=-2_20.02
4100

s=2% Kamatna stopa na Stednju iznosi 2 %.



4) Koliko treba uloZiti u banku da se nakon 4 godine dobije kamata od 200 € uz kamatnu stopu 2 %?

t=4 god
k=200€
s=2%
g="?
S-g-t:k
2 fr— .
E-g-4—200 /+100
8g=20000/:8
g=2500€ Treba uloziti 2 500 €.

5) Uz koliku kamatnu stopu ulog od 4 000 € nakon 15 mjeseci naraste na 4 175 €?

15 mjeseci = 1 god 3 mjeseca
g=4000¢€ 1 .
t=15mj=1% god =17 godine
k=175€ [k=4175—4000]
s=7?
s-gt=k

s-40001000. 2 75

1

5000s=175 /:5000
s =0.035

s =3.5% Ulog ¢e narasti na 4 175 € uz kamatnu stopu 3.5%.

6) Koje je vrijeme potrebno da glavnica od 1 200 € uz godiSnju kamatnu stopu od 1.5 € donese kamate 180 €?

g=1200¢€
s=1.5%
k=180 €
t=7

s-g-t=k
153 6.4
100021-12/60 -t =180

18¢=180 /:18
t=10 god Potrebno je 10 godina.



7) Kolike se kamate moraju vratiti ako je uzet kredit od 11 500 € na vrijeme od 36 mjeseci
uz godiSnju kamatnu stopu od 6 %?

g=11500€
t=3 god

36 mjeseci = 3 godine

s=6%
k=7

k=s-g-t
__6 115 |
k= v 11 500 3
k=2070¢€ Potrebno je vratiti 2 070 € kamata.



